DIVIZIBILITATE SI NUMERE PRIME
de MIRCEA BECHEANU

Vom nota cu N mul{imea numerelor naturale,
N =4012,.sm;- )

si cu Z multimea numerelor intregi,
Z=1..2-1012:u

Multimea numerelor intregi are o structurd de inel in raport cu adunarea
si inmul{irea numerelor. Datoritd acestui fapt, in unele probleme de teoria
numerelor este mai convenabil s lucrim cu numere Intregi, aceastd ldrgire a
cadrului permitind folosirea metodelor algebrice.

Vom folosi in mod curent doud proprietiti fundamentale ale multimii
numerelor Intregt.

1. Axioma lui Peano. Dacd M este o multime de numere naturale care
indeplineste conditiile : :

(P1) OeM,;

(P2) dacd neM atunci n+leM
atunci M = N. ' _

Aceasti axiomi std la baza principiului inductiel matematice, 0 metoda
prin care se demonstreazd cd o propozitie matematicd depinzand de o variabild

n, neN, este adevirati pentru orice valoare naturald a variabilei.

2. Principiul elementului minimal. Orice submultime nevidd ACN
contine un cel mai mic element (i.e. existd a€A astfel incdt a < x, Vx€A).

3. Teoremd. Axioma lui Peano §i principiul elementului minimal sunt
echivalente. :

Demonstratie. Presupunem cd in N este indeplinit principiul
elementului minimal si fie McN o submultime care satisface (P1) si (P2).
Presupunem prin absurd cd existi meN, me¢M. Rezultdi cd mulimea






