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75 SUBIECTUL III (30p) – Varianta 075 

 1. Se consideră , 1α ∈ α >  şi funcţia : ( 1, )f − ∞ → , ( ) (1 )f x x xα= + − α . 

5p     a) Să se studieze monotonia funcţiei  f. 

5p     b) Să se demonstreze că ( ) ( ) { } ( )1 1 , 1, \ 0 , 1,x x x
α α α+ > + ∀ ∈ − ∞ ∀ ∈ ∞ . 

5p     c) Să se demonstreze că  2 ( ) (2 ) (2 ), , [0, )f x y f x f y x y+ ≤ + ∀ ∈ ∞ . 

 2. Fie funcţia ( ): 1,f − ∞ → , ( )
1

x
f x

x
=

+
. 

5p     a) Să se calculeze 
1

0
( )f x dx∫ . 

5p     b) Să se calculeze 
4 2
1

( )[ ]f x x dx∫ , unde [ ]x  reprezintă partea întreagă a numărului real x . 

5p     c) Să se arate că şirul 1( )n na ≥ , dat de 
0

(1) (2) (3) ... ( ) ( )
n

na f f f f n f x dx= + + + + −∫ , este convergent. 

 


