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 SUBIECTUL III (30p) – Varianta 060 

 1. Se consideră funcţiile , :f g → , ( ) ( )2ln 1 1f x x= + +  şi ( ) ( )2ln 1g x x x= + + . 

5p     a) Să se demonstreze că ln2 este cea mai mică valoare a funcţiei f. 

5p     b) Să se arate că, pentru orice 0x > , este verificată relaţia ( )( ) 1 ( ) 1f xe g x′− = . 

5p     c) Să se demonstreze că ( )g x x< , pentru orice 0x > . 

 2. Fie mulţimea { }1

0
: este derivabilă  şi ( ) (0) (1) |M f f f x dx f f= → = =∫ . 

5p     a) Să se arate că funcţia 3 2: , ( ) 2 3f f x x x x→ = − +  face parte din mulţimea M .  

5p     b) Să se arate că dacă f este o funcţie polinomială de grad trei, care aparţine lui M , atunci 
1

(0).
2

f f  = 
 

 

5p     c) Să se arate că, pentru orice f M∈ , ecuaţia ( ) 0f x′ =  are cel puţin două soluţii în intervalul (0,1) . 
 


