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CLASA A VII – A

1.  Şirul (finit) de numere naturale 1,2,3,……,2003,2004 este supus următoarelor transformări successive :

· la primul pas, se schimbă semnul de la toţi  termenii ;

· la al doilea pas, se schimbă semnul la termenii divizibili cu 2 

· la al treilea pas, se schimbă  semnul la termenii divizibili cu 3

Câţi termeni  pozitivi are ultimul sir si care este suma tuturor termenilor acestui ultim şir ?

2. Numerele naturale nenule x şi y sunt direct proporţionale  cu 
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 , unde cifrele a ,b satisfac relaţiile : a+b = 9 si  a>b.

a)  Arătaţi  că  suma x+y  este divizibilă cu 11 şi că 
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  este număr iraţional 

b) Aflaţi x şi y , ştiind că 2x – y = 80 

3.  Fie patrulaterul convex A1 B1 B4 A4 , punctele  A2 A3  
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  (A1 A4 ) şi B2 B3  
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  (B1 B4), astfel încăt (A1 A2) 
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 (A2 A3) 
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 (A3  A4 ) şi (B1  B2 ) 
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 (B2 B3 ) 
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 (B3  B4 ). Arătaţi că : 

a)mijloacele Mk   ale segmentelor (Ak  Bk ) sunt 4 puncte coliniare  ;

b)dacă  A1 A4 ||  B1  B4  , atunci dreptele A1 B1 , A2 B2  , A3  B3  şi A4 B4  sunt patru drepte paralele sau patru drepte concurente .

4. Fie trapezul ABCD cu bazele AD=2a şi BC=2b (a>b) si de înălţimile 2h . Se noteaza cu I intersecţia bisectoarelor unghiurilor A şi B şi cu  J   intersecţia bisectoarelor unghiurilor  C  şi D

Arătaţi că :

a) dacă   I 
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 J , atunci     I J || AD;

b) dacă   I =   J  şi AB = CD , atunci h = 
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 ;

c) dacă   I =   J  şi AB 
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  CD , atunci h <  
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